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RECENZJA ROZPRAWY DOKTORSKIEJ PANA MGR. TOMASZA
LLUKASZA ZYNDY PT. 'SELECTED REPRODUCING KERNELS:
ADMISSIBLE WEIGHTS AND DEPENDENCE ON PARAMETERS’.

Pan mgr Tomasz Lukasz Zynda przedstawil rozprawe doktorska pod
tytutem ’Selected Reproducing Kernels: Admissible Weights and De-
pendence on Parameters’. Rozprawa liczy 76 stron. Sktada sie ona z
wprowadzenia, trzech rozdziatow oraz bibliografii. Praca napisana jest
w jezyku angielskim. Wyniki przedstawione w rozprawie ukazaly sie
w trzech artykutach opublikowanych w Annales Mathematicae Silesia-
nae [3], Gemetric Methods in Physics [4] oraz Journal of Contempo-
rary Mathematical Analysis (Armenian Academy of Sciences) [5]. Pan
mgr Zynda jest takze wspoétautorem razem z profesorem Pasternakiem-
Winiarskim, promotorem rozprawy, rozdziatu w ksigzce Geometric Me-
thods in Physics XXXV [2].

Rozpoczne od omowienia zawartosci pracy. Rozdzial pierwszy zawie-
ra definicje przestrzeni Hilberta z jadrem reprodukujacym. Sformuto-
wana jest takze wazna dla pracy witasno$¢ minimum unormowanych
jader reprodukujacych. Rozdziat drugi zatytutowany jest Kernels of
Malyshev type. Dotyczy on jader reprodukujacych przestrzeni Hilberta
rozwiazan réwnan rézniczkowych czastkowych (jednostajnie) eliptycz-
nych. Jest pokazane, ze odpowiednie jadra istnieja. Dowdd wykorzy-
stuje regularno$¢ rownan eliptycznych oraz metody teorii przestrzeni
Sobolewa. W rozdziale tym badana jest zalezno$¢ jader od wagi de-
finiujacej norme przestrzeni. Wynik ten uogélnia poprzedni rezultat
Pasternaka-Winiarskiego [1]. Badana jest takze zalezno$¢ jader repro-
dukujacych w przypadku rosnacego ciagu obszaréow. Uzyskane wyniki
uogolniaja klasyczny wynik Ramadanova z 1967 roku. Autor dyskutuje
takze szczegblny przypadek przestrzeni funkcji harmonicznych, podaje
przyktad przestrzeni, w ktorej jadro reprodukujace nie istnieje.

Rozdziat trzeci dotyczy teorii jader analogicznych do jader Szego.
Badany jest przypadek przestrzeni wazonych. Rozwazana jest sytuacja
ogolniejsza niz pojawiajaca si¢ w literaturze — wagi nie musza by¢ cia-
glte. W omawianym rozdziale podane sa warunki gwarantujace istnie-
nie jader typu Szegd, oméwiony jest przypadek wagi, dla ktérej jadro
reprodukujace nie istnieje. Wreszcie badana jest zalezno$¢ jader i od-

powiednich przestrzeni od wag.
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Podstawowg zaleta recenzowanej pracy jest naturalnosé ba-
danego problemu. Musze przyznaé, ze bylo dla mnie sporym
zaskoczeniem, ze wyniki uzyskane przez mgra ZyndQ nie by-
ly poprzednio znane. Nie tylko rozwazane zagadnienie, ale takze
uzyskane wyniki sa bardzo naturalne i dlatego wazne. Podobata mi
sie analiza przypadku rosnacego ciggu obszaréw. Niestety Pan mgr
Zynda nie ustrzegl sie pewnych usterek. Niektére z nich zosta-
ty poprawione w listach, ktére otrzymatem. Jednak nie wszystkie. Na
przyktad w Twierdzeniu 2.11 Autor rozwaza przypadek malejacego cig-
gu obszarow Uy D Us; D .... W ogdlnosci przekrdj malejagcego ciggu
zbioréw otwartych nie jest zbiorem otwartym. Na przyktad wtedy, gdy
U DU, DUy D ... czeéé wspélna bedzie zbiorem domknietym. Nie
jest wiec dla mnie jasne, jaka sytuacje opisuje omawiane twierdzenie.

Mam takze zastrzezenia do jezyka pracy. Pan mgr Zynda zupelnie
ignoruje zasady uzycia przedimkow w jezyku agnielskim.

Moja ogélna konkluzja jest jednak pozytywna. Uwazam,
ze recenzowana rozprawa doktorska prezentuje wystarczajaca
wiedze teoretyczng kandydata oraz pokazuje umiejetnosé¢ sa-
modzielnego prowadzenia pracy naukowej. Pan mgr Zynda sa-
modzielnie rozwigzal problemy pojawiajace si¢ w teorii prze-
strzeni Hilberta z jadrami reprodukujacymi. Rozwazane za-
gadnienia sg naturalne, podobnie jak udowodnione twierdze-
nia. Rozprawa doktorska mgra Zyndy spelnia w stopniu wy-
starczajagcym wymagania stawiane dysertacjom doktorskim.
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