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Rozprawa. doktorska Pana Michala Zwicrzyfiskicgo koncentruje sig gldwnie na
badanin sbiordw 7y afinieznie Ardwnoodleglyeh kyzywych plaskich. Zbiory te sa
niezaniennikami afinicznyini kraywych 1 ich rdzne warlacie byly intensywnic badane
gldwnie dla owali wypuklyelh. Autor rozprawy podial sig ambitnego zadania opisa-
nia tych zhiordw w ogdlnej sytuacii, t.j., dla w miarg ogdinych krzywych plaskich
(w szezegdlnodel autor dopuszeza krzywe nlewypukle a nawet 2 smnopyzecigeiarmi).

Zhidr Fa(C) kraywej praskiej € definjujemy jako zhior Ex(C) = {ha+ (1~ Mblan.
gdzie a, b prebiega wesystlic pary réwnolegle kraywej €, L., talde pary {(a,0),a #
b, se 00 = TiC. Antor nbozsamia krzywa 2 jej parametryzacia . a osobliwosc
krzywej 7 osobliwodciami parametrysaci, co dla recenzenta prayzwyczajonego do
metod geometrii algebraiczne] jest doséé egrotyczne. Dlatego trzeha mied na uwadze,
e up, nody dla autora nie sa osobliwosciami krzywej, Celem antora jest opis krzywej
F(C) 1 jej osobliwosei w dod¢ ogdlnej sytuaci.

Zeby uporad sie % tym zadaniem. sutoy konstruje odpowiednie narzedzia, na przy-
sklad nogdlnione pole normalne cay ted algorytm porwalajacy opisad¢ gladkie galgzie
krzywey 1, (C). Autor wprowadza tn wiyteesne narzgdzia (np, funkeje kata, ciag
punktéw podzialu itd.) za pomoes kidrych buduje ten algorylm. Metoda autora
prowadzi do licsnych wnioskdw, dowodzi on twierdzenia o parzystosel liezby punktow
przegiceia krzywej £ (C) 1 nieparzystodel hadd parsystosci liczby kaspow. Rzkoda, 2o
autorowi nmykaja przy tym podejdein nody jako osobliwodei kraywej 0y (C). Wyniks
b0 ze speeylicznej definicji punktow osobliwych krzywej jako punktéw osobliwych jej
paramnetryzacii. Mimo to uwazam ta czes¢ vozprawy zin interesujacy i newatpliwie
wymagajaca sporego technicznego wysitku.

Rozprawa zawicra tez clekawe nogdlnienie znanej nierdwnosel jzoperymetryczne;
jals 1 oszacowanie dlugosel krzywej (), W szezegdnosel antor pokasnje, 7e josh
Ler, Aer ovmaezaja odpowiednio diugodé owalu C' 1 pole figury ograniczonej prees O
to

Li = An Ay + 81l A, 0. |
adzie A i) o0y ORNACZA zoTienbowane pole kaustyki Wignera wyznaczonej praes, owal
(2 Ten replial bardzo mi sie podoba. Praca vwiera réwniez wiele innyeh hardzic]
suczegdlowyeh regaltatow .

Praca pana Zwierzyfiskicgo polazuie jego ohszerng wiedzg » analizy raeczywis-
tej, geometrii regnicakowe] i teoril osobliwoscl.  Praca zawiera wiele orginainych
pomysidw i jest wartodciowa rozpraws matematyesna. Kandydat poradzil sobie do-
Iz 7 technicanie trdnym problemem jaki wyznaczyl i promotor, Moze rozprawa
jest zbyt ahszerna, ale triadno to wanad zn zarznt, Trzeba tez podkreslic, ze vozprawa
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jost w zasadzie smnowystarczalna, antor dodal dodatek, w ktdrym dowodzi wigkszosc
faktdw 7 ktéryeh korzysta. Niewatpliwie jest to duzym plusem tef rozprawy.,

Co do wad rozsprawy to musze pray/maé, ze styl antora jest solidny ale trochg
cieski, w natloku szozegdléw trudno wylowié zasadniczy ideg. 7 drogic strony sam
przediniot vozprawy jest dodé techniczny i myéle %e to troche nsprawiedliwia autora,
Rownies utozsamianie krzywej tylko » jej parametryzacia nie wydaje sig whasciwe,
tracimy w ten sposéh 7 oczu pewne wiasnoda tej krzywej, np. jak wspomnialem dla
autorn nody nie s osobliwodciami, co jest troche nienaturalne.

Imalaglem tez troche drobniejssych mankamentdw, na prayklad wdefinicji 1.1.10
antor powinien dodad zalozenie o nieserowanin sig krzywizny rownies w punkeie 4,
Autor wydaje sic hy¢ swiadomy, e to dodatkowe zalozenic jest potrzebne (sygnal-
izje to w nwadze 1.1.11) natomiast nie wnieszeza tego zalozenin w tekseie. “Tego
fypu niekonsekwencje zualpzlern teg w parn imyeh miejscach, Rdwniez w pewnych
micjseach autor nazywa okrag sfera, to powinno zostad poprawione,

Podsumowujac uwazam rozprawe za ciekawg prace malematycang w ktdrej antor
nogdinil na wzersza klasg krzywyeh szereg kasyemych pojed rozwazanyeh wezesnie)
jedynie dla wypuklych owall. Antor wnalazd nows ogélniejsza forme dla klasyeze;
nieréwnoded izoperymetryezned, ktora wykorzystuje pole nie tylko figury ograniczone;
przes krzywa ale rdwnies pole ograniczone preez joj kanstyke Wignera, Pon adto au-
tor wylkazal sig bieglodein w zakresie analizy matematyceznej | geometrii rézniczkowej.
Praca zawiera wiele orginalnychi pomystéw antora. Myéle ze rozprawa. spelnia weszys-
tkie wymogl Ustawy o tytule nakowym i stopniach naukowyeh koniecsne do uzyska-
nia stopnia doktora,
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