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W rozprawie definiujemy przestrzenie Sobolewa ze zmiennym wykladnikiem na zupeinych roz-
maitoSciach riemannowskich. Rozszerzajamy w ten sposo6b teori¢ przestrzeni Sobolewa na rozmaito-
Sciach o zmienny wyktadnik.

Praca rozpoczyna si¢ od opisania podstawowych wilasnosci przestrzeni ze zmiennym wyktad-
nikiem w tym przestrzeni Sobolewa i Holdera. Nastgpnie wprowadzane sa przestrzenie Sobolewa
ze statym, a pdZniej zmiennym wykladnikiem na rozmaito$ciach riemannowskich. W szczegdlno-
Sci podana jest interpretacja tych przestrzeni jako podzbioru przestrzeni Lebesgue’a ze zmiennym
wykladnikiem.

Dla takich przestrzeni wykazywane sa wlozenia ciagle oraz zwarte. Rozwazane sa rézne zato-
zenia na wykladnik oraz na sama rozmaitos$¢. Szczegdlnie istotny jest przypadek zwartych wlozen
na niezwartych rozmaito$ciach. Rozwazana jest wéwczas podprzestrzen przestrzeni Sobolewa nie-
zmiennicza ze wzgledu na dzialanie odpowiedniej podgrupy izometrii. W rezultacie otrzymano nowe
warunki na zwarte wtozenia, nawet w przypadku statego wyktadnika.

W ostatnim rozdziale rozprawy umieszczone zostalty dwa zastosowania wprowadzonej teorii.
Obydwa zwiazane s z operatorem A,,). Na zwartych rozmaitosci wykazane jest istnienie i jed-
noznaczno$¢ zagadnienia Poissona. Warto zwrécié uwage jak istotng rolg w dowodzie istnienia od-
grywala zwartoS$¢ rozmaitosci, gdyz w literaturze znajdujemy przyktad, gdy podobny problem nie ma
rozwiazania na odcinku [0, 1].

Nastepnie rozwazany jest problem nieliniowy z A ). Uzywajac Twierdzenia o Przeleczy Gorskiej
wykazano istnienie nietrywialnych rozwiazai. Podobne wyniki byly znane na zbiorach ograniczo-
nych. Uzycie zwartych wlozen Sobolewa umozliwito uzyskanie podobnego rezultatu na niezwartych
rozmaito$ciach.



